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MINTAPÉLDA: Magasabbfokú kongruenciák,  Gyök keresése modulo pr   
MEGOLDÁS VÁZLATA

3.2-5. 

Keressük az f  polinom gyökeit modulo 27. 

f=x3+x2+65x+11
_________________________________________________________________

m=27=33

x3+x2+65x+11 ( 0
(3)

    x3+x2+2x+2 ( 0
(3)

                   u2 ( 1
(3)
helyettesítés

x+1+2x+2 ( 0   (3)

             g ( 0    (3)

g nem 0 gyöke 1 és –1 ezek az f gyökei (mod 3)

b=1
f '(x)=3x2+2x+65 ( 2x+2 ( –x–1
(3)

f '(1)= –2=1       mod (3)

c=1


+f '(1)x ( 0    (3)         

+x ( 0    (3)          26+x ( 0    (3)

x ( –26 ( 1    (3)
gyöke az 1

f gyöke (mod 9):     cj=c+tjpi=1+1SYMBOL 215 \f "Symbol"3=4

c=4


+1SYMBOL 215 \f "Symbol"x ( 0     (3)            

+x ( 0     (3)               39+x ( 0     (3)

x ( 0     (3)
megoldása a 0

f gyöke (mod 27)      cj = 4+0SYMBOL 215 \f "Symbol"9 = 4

b= –1

c= –1


+f '(–1)SYMBOL 215 \f "Symbol"x ( 0    (3)

f(–1)= –54
f '(–1)=0 
      

+0 SYMBOL 215 \f "Symbol" x ( 0    (3)


–18 ( 0   (3) 
gyökei 0, 1, –1

f gyökei   (mod 9)
–1+0SYMBOL 215 \f "Symbol"3= –1
        –1+1SYMBOL 215 \f "Symbol"3=2              –1+(–1)SYMBOL 215 \f "Symbol"3= –4

___________________________________

c= –1


+f '(–1)SYMBOL 215 \f "Symbol"x ( 0    (3)




+0 SYMBOL 215 \f "Symbol" x ( 0    (3)

–6 ( 0    (3)
gyökei 0, 1, –1

f gyökei mod 27
–1+0 SYMBOL 215 \f "Symbol" 9= –1
        –1+1 SYMBOL 215 \f "Symbol" 9=8        –1+(–1)SYMBOL 215 \f "Symbol"9= –10

c=2


+0 SYMBOL 215 \f "Symbol" x ( 0   (3)



 ( 0    (3)       17 ( 0    (3)
( nincs gyöke

c= –4


+0 SYMBOL 215 \f "Symbol" x ( 0   (3)



 ( 0    (3)       –33 ( 0   (3)
gyökei 0, 1, –1

f gyökei mod 27
–4+0SYMBOL 215 \f "Symbol"9= –4      –4+1SYMBOL 215 \f "Symbol"9=5       –4+(–1)SYMBOL 215 \f "Symbol"9= –13

mod  3

1
  –1




SYMBOL 189 \f "Symbol"                 /       |      \

mod
9

4              –1       2        –4




SYMBOL 189 \f "Symbol"           /   |   \     (     /    |    \

mod
27

4         –1  8  –10       –4  5    –13
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