MEDIANOK SOROZATA

(2011. mdjus 2.)

Bevezetés
Legyen n pozitiv egész és legyen a = a1, ag, ..., a, valos szamokbol 4llé
sorozat. A sorozat m(a) medianjat ugy definialjuk [2], hogy

m(a) = %%, (1)

ahol ¢ = |2 | és d = [21]. Azaz paratlan szamt elem esetén a median
a kozépsd elem, paros szami elem esetén pedig a két kdzépss elem szadmtani
kdzepe.

Az a sorozat h(a) feje legyen a medianban szerepls elemek el6tti részso-
rozat, t(a) farka pedig a medianban szerepld és azokat kovets elemekbol allo
sorozat.

Adott a sorozat esetén legyen a sorozat folytatasa az f = (a) = (a1, a9, ...,
an,m(a)), lezartja pedig az

A = (a1,a9,as,...,a,,f(a),f(f(a)),f(f(f(a)))) (2)

végtelen sorozat.

A cstitortoki (4prilis 30.) oran Lutz Lorand Attila azt kérdezte, hogy vajon
igaz-e az a sejtés, hogy a lezart sorozatokban egy — a bemenettdl fiiggs —
kiiszobszamtoél kezdve ugyanaz az elem ismétlédik.

Elgszor nézziink egy egyszert példat. Legyen a = (1,2, 3). Ekkor az A(a)
lezart sorozat elsé 17 eleme a kovetkezd:

A(a) = (1,2,3,2,5/2,3,5/2,2,9/4,5/2,11/4,3,11/4,5/2,9/4,2,9/4). (3)

Mivel a sorozat ] elemeit meglévé elemek kivilasztasaval vagy két meg-
1év6 elem szdmtani kozepeként kapjuk, ezért a lezart sorozatnak a bemenet
minimélis eleme alsd, maximalis eleme fels§ korlatja lesz.

A példaban azt latjuk, hogy példaul a sorozat masodik eleme (a 2) a
negyedik, nyolcadik és tizenhatodik helyen is eléfordul.

Nem nehéz belatni a sorozatok kovetkezd tulajdonsigait.

1. tulajdonsag. Adott a = (a1, aq,...,a,) sorozat A lezartjanak a sorozat
farkdban szereplé elemek mindegyike torl6dasi pontja. U



2. tulajdonsag. Adott a = (ai,aq,...,a,) sorozat A lezartjanak limesz
inferiorja farkdnak minimalis eleme, limesz szuperiorja pedig a farkaban 1év§
elemek maximuma. O

3. tulajdonsdg. Ha n = 1, akkor adott a = (a1,as,...,a,) sorozat A
lezartjanak minden eleme azonos, ha viszont n > 2, akkor az A lezartnak
végtelen sok torlédasi pontja van. U

Adott a = (a1, aq,...,ay,) sorozathoz rendeljiik hozza a prefixei szamtani
kozepeibdl képezett
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sorozatot.
4. tulajdonsag. Tetsz6leges a = (a1, a9, ...,a,) sorozat esetén az M(a)
sorozat konvergens, és a hatéarértéke az t(a) farkidban 1év6 elemek szamtani

kozepe, azaz
n
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(5)
ahole=[g]és f=n—e+ 1.0

Hasonl6 témaval foglalkoznak a |1, 3, 4, 6] cikk. Erdemes megnézni a [5]
honlapot is.
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