Dinamikai rendszerek vizsgatematika

Egydimenziés dinamika

1. Alapvet6 fogalmak, kvadratikus fliggvénycsalad. Palya, periddus, vonzasi tar-
tomany, faziskép, grafikus elemzés, példak. Hiperbolikussag, vonzo, taszitd pont.
Kvadratikus csalad alapvetd tulajdonsagai: fixpontok, intervallumon kiviili viselkedés,
1 és 3 k6z6tti paraméterek vizsgalata.

2. u > 4. Az intervallumon bellil marado pontok A halmazanak konstrukcidja, tu-
lajdonsagai kelléen nagy u értékre. Szimbolikus dinamika: tavolsag végtelen 0-1 so-
rozatok kézétt, az igy létrejové metrikus tér alaptulajdonsagai. Eltolas.

3. Topologikus konjugaltsag. Konjugaltsag fogalma. A halmaz dinamikajanak
elemzése szimbolikus dinamikaval. Strukturalis stabilitas. Fliggvények (r)-
kdzelsége, dinamika valtozatlansaga koézeli figgvényekre, példak. Kaosz. Definicidja,
hozza: topologikus tranzitivitas, érzekenyseg. Példak.

4. SarkovszKij-tétel. Specialis eset bizonyitésa. Altaléanos tétel kimonddsa. Bifurkacio.
Nyereg- és peridduskettézé bifurkacio jellemzése. Példak.

5. u = 3.839. A vonzo 3-as periddus vonzasan kivili pontok jellemzése véges tipusu el-
tolassal (subshift of finite type).

Magasabb dimenziés dinamika

1. Alapvet6 fogalmak. Tébdimenzios linearis leképezések. Vonzd, taszitd, nyerepont.
Sajatértékekkel térténd jellemzés.

2. Lopatkd. Az invarians halmaz konstrukcidja, a dinamika jellemzése szimbolikus esz-
k6zokkel.

3. A térusz linearis automorfizmusai. Vonzd és taszitd periodikus pontok elhelyez-
kedése. Homoklinikus és heteroklinikus pontok. Szimbolikus jellemzés

4. Szolenoid attraktor. Konstrukcioja. Hiperbolikussag, kaosz. Szimbolikus jellemzés.

Komplex dinamika

1. Komplex dinamikai alapok. Julia-halmaz definicidja, néhany alaptulajdonsag. A
kvadratikus csalad c=0, és Icl>2 esetben.

2. Normalitas. Normadlis fliggvénycsalad. Julia-halmaz jellemzése az iteraltak fliggvény-
csaladjaval. Kritkus pontok Iétezése a vonzo periodusok vonzasi medenceéjében

3. Julia-halmaz tipusai. EgyszerU zart gérbe (paraméterezhetdség bizonyitasanak
vazlataval), tébb zart gérbe, Cantor-halmaz. Példak

4. Mandelbrot-halmaz. A kitélt6tt Julia-halmaz. Mandelbrot halmaz kétféle jellemzése.



