Let-olthet}o: http://compalg.inf.elte.hu/∼ajarai

BEVEZETÉS A MATEMATIKÁBA II

Programtervező informatikus A,B szak, 1. év 2. félév

2006{2007. Ćv 2. fĆlĆv Vizsga

ElŞfeltĆtelek: Legalăbb elĆgsĆges gyakorlati jegy, az indexbe beąrva, index, utćvizsgănăl be˛zetett utćvizsgadąj az indexben regisztrălva, jelentkezĆs az adott napra.

JelentkezĆs: Az ETR rendszeren keresztĄl, legkĆsŞbb a vizsga elŞtt 36 ćrăval. Aki bejelentkezik, nem mondja le az idŞpontot, de nem jelenik meg, elvesząt egy vizsgaalkalmat. Utćvizsgăzni akărmelyik vizsganapon lehet.

Konzultăcić: KĆrĆsre a vizsgăk elŞtt (ajarai@moon.inf.elte.hu, legalăbb 2 munkanappal az idŞpont elŞtt), D2-211. Csak azoknak, akik jărtak elŞadăsra!

A vizsga anyaga: Ami az elŞadăson elhangzott, de beleĆrtve az ott nem rĆszletezett (pĆldăul Ănyilvănvalć", Ăhasonlćan belăthatć", stb.) rĆszeket is.

A vizsga lefolyăsa: Ŋrăsbeli Ăbeugrć", 60 perc alatt 15 kĆrdĆsre kell vălaszolni. Minden kĆrdĆs 1{1 pont (de˛nącićk, tĆtelek, egyszerŰ pĆldăk Ćs ellenpĆldăk, stb.). A feladatokat ąrăsban kapjăk meg. Legalăbb 8 pontot kell szerezni. Utăna szćbeli vizsga.

SegĆdeszkŤzŤk: Csak papąr Ćs toll hasznălhatć, Ćs az a papąr, amin a feladatsor van, semmilyen măs eszkŤz (pĆldăul semmilyen elektronikus eszkŤz) nem. Aki meg nem engedett eszkŤzt prćbăl hasznălni, beszĆlgetni prćbăl, stb., az ellen a legszigorčbb eljărăst fogom kezdemĆnyezni.

Javątăs: Csak nĆvvel Ćs ETR kćddal ellătott dolgozatokat fogadok el. A feladatsort mindenkĆppen visszakĆrem, a vităk elkerĄlĆsĆre nĆvvel Ćs kćddal ellătva. A dolgozatokat mĆg aznap kijavątom, kiosztom, a vizsgăzćk Ćs a javątăsban rĆsztvevŞk szămătćl fĄggŞ idŞpontban. A kiosztăskor az esetleges javątăsi hibăk ĆszrevĆtelezhetŞk (kĆsŞbb măr nem), ezutăn a dolgozatokat visszakĆrem, Ćs a szćbeli vizsga megkezdŞdik. Az ąrăsbeli kiosztăsănak helyĆt Ćs idŞpontjăt, valamint a szćbeli helyĆt az ąrăsbelin kŤzŤljĄk.

Jărai Antal

1

Vizsgatételek

1. Irănyątatlan grăfokkal kapcsolatos alapfogalmak. Grăfok izomor˛ăja. Teljes grăfok, păros

grăfok, rĆszgrăfok.

2. SĆtăk, utak Ćs kŤrŤk. SĆta helyettesątĆse čttal, zărt sĆta felbontăsa kŤrŤkre. ŹsszefĄggŞsĆg,

făk, szĄksĆges Ćs elĆgsĆges feltĆtelek arra, hogy egy grăf fa legyen.

3. FeszątŞfa, lĆtezĆse, kŤrŤk szăma, văgăs, văgăsok szăma. ErdŞk. Euler-sĆta, felbontăs Ćl-

diszjunkt sĆtăkra. Hamilton-čt, Hamilton-kŤr. CąmkĆzett es‘ sčlyozott grăfok, Kruskal algoritmusa.

4. Irănyątott grăfok: alapfogalmak, pĆldăk, irănyątott grăfok izomor˛ăja. Irănyątott rĆszgrăf,

irănyątott sĆtăk, utak Ćs kŤrŤk. ErŞs ŤsszefĄggŞsĆg. Irănyątott făk. Grăfok mătrixai.

5. Mor˛zmusok (homomor˛zmus, stb.) Ćs kapcsolatuk tulajdonsăgokkal. PĆldăk csoportokra. 6. RĆszcsoport, a de˛nącić ekvivalensei. Generălt rĆszcsoport Ćs elŞăllątăsa. Ciklikus csoportok

szerkezete. Csoport Ćs elem rendje. Ciklikus csoportok rĆszcsoportjai.

7. MellĆkosztălyok. Lagrange tĆtele Ćs kŤvetkezmĆnyei. Normălosztć, ekvivalens megfogalma-

zăsok. BelsŞ automor˛zmusok. A mŰvelettel kompatibilis osztălyozăs generălăsa. Faktorcsoport, pĆldăk. Homomor˛zmus magja, homomor˛zmus-tĆtel. Direkt szorzat. A vĆges Abel-csoportok alaptĆtele.

8. Cayley tĆtele. Permutăcićcsportok, permutăcićk părossăga.

9. GyŰrŰk mor˛zmusai. GyŰrŰ karakterisztikăja. RĆszgyŰrŰ, ideăl, pĆldăk. MellĆkosztă-

lyok, az osztălyozăs kompatibilităsa a mŰveletekkel, faktorgyŰrŰ. PĆldăk. Homomor˛zmus magja, homomor˛zmustĆtel.

10. Generălt fŞideălok szerkezete, oszthatćsăg Ćs ideălok. Gauss-gyŰrŰk. Euklideszi gyŰrŰk,

egysĆgek Ćs asszociăltak, bŞvątett euklideszi algoritmus, felbonthatatlan Ćs prąmelem, egyĆrtelmŰ faktorizăcić euklideszi gyŰrŰkben. Hănyadostest.

11. Polinomok, polinomfĄggvĆnyek, maradĆkos osztăs Ćs kŤvetkezmĆnyei. 12. Polinom algebrai derivăltja. TŤbbszŤrŤs gyŤkŤk. Irreducibilis polinomok Ćs testbŞvątĆsek.

VĆges testek. Irreducibilis polinomok C, R, Q Ćs Z felett. Gauss tĆtele.

13. Lagrange-interpolăcić. Kronecker-eljărăs. Racionălis tŤrtfĄggvĆnyek. Parciălis tŤrtekre

bontăs. TŤbbhatărozatlanč polinomok.

14. Kommunikăcić Ćs kćdolăs. Informăcić, bit, entrćpia, az entrćpia maximuma.. BetŰnkĆnti

kćdolăs, pĆlda. Pre˛x, szu‹x, in˛x. Kćdfa. Pre˛x, egyenletes Ćs vesszŞs kćd. PĆldăk.

15. McMillan-egyenlŞtlensĆg. Shannon tĆtele zajmentes csatornăra. Optimălis kćd lĆtezĆse, tu-

lajdonsăgai, konstrukcićja: Hu¸man-kćd.. A kćdolandć ăbĆcĆ kiterjesztĆse. Szćtărkćdok.

16. Parităsbites kćd. Kćdok tăvolsăga Ćs sčlya. HibajelzŞ Ćs hibajavątć kćdok. Minimălis

tăvolsăgč dekćdolăs. IsmĆtlĆses kćd, kĆtdimenzićs parităsellenŞrzĆs.

17. Lineăris kćd, CRC. Generătormătrix, ellenŞrzŞmătrix, szindrćma-dekćdolăs. Szingleton-

korlăt. Reed{Solomon-kćdok Ćs dekćdolăsuk.

18. Szămątăsi eljărăs, szimulălăs, pĆldăk. Ordć. Az algoritmus szemlĆletes fogalma. Turing-

gĆpek, pĆldăk.

19. Turing-gĆp szimulălăsa csŤkkentett jelkĆszlettel. Egy szalagos gĆp, pĆldăk, szimulălăs egy

szalaggal. SzemĆtgyŰjtĆs. Univerzălis Turing-gĆpek.

20. RAM gĆp, ekvivalanciăja Turing-gĆppel. EgyĆb gĆpek (văzlatosan). 21. Kiszămąthatć fĄggvĆnyek, nyelvek. Church-tĆzis. Felsorolhatć halmazok ekvivalens jellem-

zĆsei.

22. EldŤnthetŞsĆg Ćs felsorolhatćsăg. A megăllăsi feladat. EgyĆb eldŤnthetetlen problĆmăk.